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Ahstirmalar IV

Eger n elemanl bir tam sayilar kiimesi mod n’de yazildiginda {0,1,...,n— 1} kiimesine
esitse, o kiimeye mod n’de eksiksiz kalanlar kimest denir. Ornegin, ardigik her n say1, mod
n’de bir eksiksiz kalanlar kiimesi olusturur.
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15425+ -+ +99° + 100° sayismin 4 ile boliimiinden kalan kactir?

Eger {ay,...,a,}, mod n’de bir eskiksiz kalanlar kiimesi ise ve obeb(a,n) = 1 ise, o
zaman {aay, . . . aa, } kimesinin de mod n’de bir eksiksiz kalanlar kiimesi olusturdugunu
gosteriniz.

. {02%,12,...,(n — 1)?} kiimesi mod n’de bir eksiksiz kalanlar kiimesi olugturmayabilir.

. n =okek(ny,ny) olsun. Eger a = b (mod ny) ve a = b (mod ny) ise, a = b (mod n)

oldugunu gosteriniz.

Her tek say1 a ve n > 1 icin, a®" = 1 (mod 2"*?) oldugunu gésteriniz. (Ipucu: n
lizerinden tiimevarim uygulaym.)

Eger mod n’de, ab = cd, a = ¢ ve obeb(a,n) =1 ise, b = d oldugunu gosteriniz.

Eger a = b (mod ny), b = ¢ (mod ns) ve d =obeb(ny,ny) ise, a = ¢ (mod d) oldugunu
gosteriniz.

N, t tabanina gore a,, - - - ayag seklinde yazilmig olsun. Bu durumda, t — 1 | N ancak
ve ancak t — 1 | a,, + - -+ + ap oldugunu gosteriniz.

. 495 sayis1 273x49y5 sayisin boliiyorsa, x ve y degerlerini bulunuz. (ipucu: 495 = 5-9-11)

3’ten biiyiik her p asal sayist icin, 107 — 107 + 1’in 13’e boliindiigiinii gosterin.

2|a,3la+1,4|a+2,5|a+3,6]|a+4 kogullarini saglayan en kiiciik a > 2 degerini
bulunuz.

x =5 (mod 6), z =7 (mod 15) sisteminin ¢dziimiiniin olmadigini kantlayimn.
Eger © = a (mod n) ise, z = a (mod 2n) veya x = a +n (mod 2n) oldugunu gosterin.
2, 3, 6, 12’ye boliindiigiinde sirast ile 1, 2, 5, 5 kalanlar1 veren iki say1 bulun.
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sayisinin birler basamagini hesaplayiniz.

Her tam say1 a icin, a ve a®’in birler basamagimin ayni oldugunu gosterin.



