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Ad Soyad:
Notlar: 1. 2. 3. 4. 5. B. 3. /45

Tiim degiskenler tam sayidir. Bolenler 0 degildir. Obeb’i alinan sayilardan
en az biri 0’dan farkhidir. Yanitlarinizi mutlaka agiklayimn. Iyi sanslar.

1. (444 puan) (a) Oklid algoritmasim kullanarak obeb(450,588) = 6
oldugunu gosterin.

(b) 450z 4+ 588y = 42 denkleminin ka¢ tam say1 ¢oziimi vardir? Yanitinzi
aciklayin.



2. (5 puan) Bu sourda, p bir asal say1 olmak iizere, obeb(a,b) = p ise,
obeb(a+ b, ab)'nin alabilecegi tiim degerleri bulun. Iddianiz1 kanitlayn.

3. (5 puan) Hangi ikiz asal say1 ¢iftlerinin toplami 12’ye tam olarak boliiniir?
Iddianiz1 kanitlaymn.



4. (4x3 puan) Bu soruda n > 1 olsun. (a) sikkim kamitlaym, (c)’deki
ifadeye karsi ornek bulun.
(a) a=bvec=d (modn)ise, a+c=b+d (mod n).

(b) (a) sitkkindaki ciimlenin kargit-tersini yazin. Yalmzca (a) sitkkindaki
ciimlenin dogru oldugu bilgisini kullanarak, yazdiginiz ciimlenin dogru
mu yanlig mi olduguna karar verebilir misiniz? Neden?

(c) a = b (mod n) ise, her ¢ i¢in, ¢* = ¢* (mod n).

(d) (c) sikkindaki ctimlenin degilini yazip, sadelestirin. Yalnizca (c)
sikkindaki ctimlenin yanlg oldugunu kullanarak, yazdiginiz ctimlenin
dogru mu yanlig m1 olduguna karar verebilir misiniz? Neden?



5. (5+5 puan) Asagidaki ciimlelerin tiim tam sayilar i¢gin dogru olmadigimn
gosterin. (Obeb’i alinan sayilardan en az biri 0’dan farkhdir.)

(a) Verilen iki a, b sayisi i¢in d = ax + by esitligini saglayan x ve y
tam sayilar1 bulunabiliyorsa, d = obeb(a, b) olur.

(b) Bir tek sayi ile bir ¢ift saymin obeb’i her zaman 1’dir.

Bonus. (5 puan) Gauss, babast ile ormanda ytiriirken babast ile arasinda
nasil bir konugma gec¢mistir? Kisaca yaziniz.



