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Aligtirmalar TV

G bir grup olsun.

1.

10.

Her NG igin, 7 : G — G/N, 7(g) = gN olarak tanimlanan génderme,
orten bir homomorfizmadir. Ker(w) = N’dir. (Bu seklide tanimlanan
homomorfizmalara dogal homomorfizma veya dogal projeksiyon denir.)

A BLG,G=ABve ANB=11ise G= A x B oldugunu kanitlaym.

H < Gise her g € G icin g 'Hg < G oldugunu gosterin. Ayrica, H
sonlu ise, |H| = |g ' Hg| esitligi de saglanr.

Bir grupta ayni eleman sayisina sahip iki altgrubun eslenik olmaya-
bilecegini bir 6rnekle gosterin.

. H < G ve |H| = n olsun. Eger G’de H’den baska n elemanl altgrup

yoksa, H'nin G’de normal oldugunu gosterin.

G sonlu bir grup, N < G ve obeb(|N|,[G : N]) = 1 olsun. G'nin |N|
elemanl bagka bir altgrubu olmadigini gosterin.

(G,+) sonlu degismeli bir grup olsun. |G| saywisiin her & boleni i¢in
Gr == {9 € G : o(g) | k} olarak tamimlayalim. Ilk olarak G} < G
oldugunu gosterin.
Simdi obeb(m,n) = 1 olacak seklide |G| = mn ifadesini yazalim.
Asagidakileri gosterin.

(a) G, NG, =0.

(b) G =G, + Gy

(c) G= G, X Gy

Asagidaki sorularda p asal sayidir.
|G| = p? ise G = Z,2 veya G = Z,, X Z,, oldugunu gosterin.

G={rz),r=12x=1G={l,z,..., 2PV ryre,...raP71} ve G
degismeli degilse, xr ne olabilir?

G = 2p ve p tekse, G = Zy, veya G = D,, oldugunu gosterin.



