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Ahstirmalar I

F bir cisim, V ise F iizerinde bir vektor uzayi olsun.

1.

Gergel sayilar kiimesi Q tizerinde bir vektor uzayr olur mu? R iizerinde? p asalsa, Z,
iizerinde?

. Verilen kiimelerin, verilen uzaylarin alt uzay1 olup olmadigini soyleyiniz. Yanitiniz

kanitlayiniz.

(a) {(x+1,2,y): 2,y € R} C R3.
(b) {(z+1,y,y) : x,y € R} C R
(c)
(d)
)
)
)

F[z] uzaymndaki, derecesi < 10 olan polinomlar kiimesi.

F[z] uzaymdaki, derecesi > 10 olan polinomlar kiimesi ve sifir polinomu.
F[z] uzaymdaki, her 0 < n < 9 igin, 2"’in katsayisi 0 olan polinomlar kiimesi.

(e
(f) Determinant1 0 olan gergel say1 girdili n x n matrisler kiimesi.

(g) Her n > 1 igin, as, = 2as,_; Ozelligini saglayan gercel diziler kiimesi.

. F, gercel sayilar tizerindeki tiim fonksiyonlarin olusturdugu vektor uzayi olsun. C ve

T ise, sirasi ile, tiim cift ve tek fonksiyonlarin kiimesi olsun. Her iki kiimenin de F’nin
alt uzay1 oldugunu ve F =C & T esitligini kanitlayimiz.

. Ay, ... A, bog olmayan kiimeler olsun. {f : {1,2,...,n} — UA; | Her i icin f(i) € A;}

kiimesi ile A; x --- x A, kiimesi arasinda bir egleme yaziniz.

. Asagida verilen kiimelerin hangilerinin arasinda esgleme oldugunu yazin ve kanitlaym.

Rz}, [[x R, @©n R, gergel diziler, belli bir terimden sonra 0 olan gercel diziler, 0’a
yakinsayan gercel diziler.

V', sonsuz bir cisim ftizerinde bir vektor uzayi, n > 2 ve Uy,...,U,, V'nin birbirini
igermeyen alt uzaylar olsun. (), U; kiimesinin higbir zaman V’nin alt uzay1 olmaya-
cagini kanitlayin. Sonlu cisimler tizerinde karsiornek bulun.

(Cemal Kog, 2.1.17) (—b,4,0,2b — 2) vektorii, R*te,
(—1,1,—1,1), (1,a,1,-1), (—2a, —a, —2a + 1,2a + 1), (~1,3,a — 1,2)
tarafindan tretilen alt uzaydaysa, a € R icin ne soyleyebilirsiniz?

(Steven Roman) Chapter 1, Exercises 1, 4, 14, 15, 18, 24.



